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Wymagania 
 
Treści programowe 
Wykład jest kontynuacją przedmiotu kursowego „Wstęp do teorii miary”. Głównym 
celem będzie udowodnienie dwóch poważnych twierdzeń: twierdzenia Fubiniego oraz 
twierdzenia o zamianie zmiennych dla całki Lebesgue’a wraz z ich konsekwencjami. 
Druga część wykładu będzie poświęcona omówieniu własności topologii gęstości 
oraz funkcji aproksymatywnie ciągłych. Topologia gęstości jest topologią w Rk 
zdefiniowaną przy użyciu miary Lebesgue’a, a funkcje aproksymatywnie ciągłe to 
funkcje rzeczywiste, które są ciągłe względem tej topologii. 
Zakładana będzie znajomość definicji miary Lebesgue’a w przestrzeniach Rk oraz 
konstrukcji i podstawowych własności całki Lebesgue’a. 
Plan wykładu: 

1. Twierdzenie Fubiniego. Reguła Cavaleriego. 
2. Twierdzenie o całkowaniu przez podstawianie. Niezmienniczość miary 

Lebesgue’a ze względu na izometrie. 
3. Twierdzenie Lebesgue’a o punktach gęstości. Topologia gęstości w Rk. 
4. Funkcje aproksymatywnie ciągłe. 

Wykaz literatury 
1. A. Birkholz, Analiza Matematyczna. Funkcje wielu zmiennych, PWN 1986. 
2. M. Spivak, Analiza na rozmaitościach, PWN 1977. 
3. J. Oxtoby, Measure and Category, Springer-Verlag, 1971. 
4. A. Bruckner, Differentiation of Real Functions, Springer-Verlag, 1978. 
5. L. Grochowska, Funkcje aproksymatywnie ciągłe, praca magisterska, UG 2010. 

 


