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PRAKTYCZNE ZASTOSOWANIE WYMUSZANIA 

Cele kształcenia 

Celem kursu jest przedstawienie przykładów zastosowania techniki forcingu w badaniu podzbiorów 

prostej rzeczywistej R oraz filtrów na zbiorze liczb naturalnych N. 

Wymagania 

Fakultet dla studiów w licencjackich i magisterskich. 

Treści programowe 

Teoria mnogości leży u podstaw matematyki. Pojęcia matematyczne definiowane są przy użyciu terminu 

zbioru oraz przynależności do zbioru. W aksjomatycznej teorii mnogości formułuje się proste „oczywiste 

prawdy” o zbiorach, a następnie na podstawie tych aksjomatów dowodzi się twierdzenia. Okazuje się 

jednak, że można sformułować pytania, na które nie ma odpowiedzi wynikającej z przyjętego układu 

aksjomatów. 

W latach 60. XX wieku, P. Cohen wprowadził matematyczną teorię forcingu (wymuszania), która 

pozwala dowodzić, że dane zdanie jest niezależne od aksjomatów teorii mnogości. 

 

Plan 

(1) Współczynniki kardynalne i odpowiedniość Tukey. 

(2) Kombinatoryczne własności forcingu Cohena i forcingu random. 

(3) Iteracje o skończonym nośniku i iteracje macierzowe oraz ich zastosowania. 

(4) Proper forcing oraz forcing o przeliczalnym nośniku. 

(5) Zachowywanie P-punktów i ich zastosowanie. 

(6) Modele bez pewnych ultrafiltrów. 

(7) Modele z małą liczbą ultrafiltrową. 
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