Streszczenie

W niniejszej rozprawie doktorskiej zajmujemy sie kilkoma klasami ideatéw
i badamy ich wtasnosci. Bedziemy szczegdlnie zainteresowani wlasnosciami
powiazanymi ze zbieznoscig ideatows i struktura ideatow. Drugim naczelnym
zagadnieniem tej rozprawy jest analizowanie funkcji gestosci, ktérych mozna
uzy¢ do zdefiniowania ideatow.

Rozwazamy zbieznos¢ ideatowa podczas badan nad wtasnosciami typu
BW (wprowadzonych przez Filipowa, Mrozka, Rectawa i Szuce w [4]) dla kilku
idealéw powiazanych ze znanymi twierdzeniami kombinatorycznymi Hindma-
na i van der Waerdena. Rozwijamy wyniki uzyskane przez Kojmana (por. [10],
[11]) poprzez pokazanie, ze kilka z tych wtasnosci jest réwnowaznych dla bada-
nych idealéw i wykorzystujemy ten rezultat jako punkt wyjscia do badan nad
jednorodnosciag ideatéw. Nastepnie przedstawiamy kilka przyktadow ideatow
jednorodnych (pojecie analogiczne do jednorodnych filtréw wprowadzonych
przez Fremlina w [5]) i pokazujemy zwiazki miedzy idealami jednorodnymi i
K-jednorodnymi, co daje nam odpowiedzi na pytania zadane przez Hrusaka w
[8] i Meza-Alcantare w [13]. Ponadto, wykorzystujemy jednorodnosé ideatéw
do rozwiazania kilku problemoéw o funkcjach Z-niezmienniczych postawionych
przez Balcerzaka, Glaba i Swaczyne w [2].

W rozprawie omawiamy znane klasy idealéw zdefiniowanych przy pomocy
gestosci, jak ideaty gestosciowe wprowadzone przez Faraha w [3] oraz ideaty
Erdésa-Ulama zdefiniowane w [9] przez Justa i Krawczyka, a takze rozwaza-
my kilka nowych klas idealow zdefiniowanych przez inne gestodci, takie jak
wazona gesto$¢ jednostajna wprowadzona przez Giuliano Antonini i Grekosa
w [7] oraz prosta gestosé¢ przedstawiona w [1] przez Balcerzaka, Dasa, Filip-
czak i Swaczyne. Wykazujemy kilka wlasnosci tych klas ideatéw, badamy ich
strukture topologiczng i poréwnujemy je z wcze$niej znanymi klasami ide-
atow.

Badania nad idealami zdefiniowanymi przez gestosci prowadzg do rozwa-
zan nad samymi gestosciami. Poréwnujemy rézne wazone gestosci jednostaj-
ne z klasyczng gestoscia jednostajng i przedstawiamy charakteryzacje, kiedy
maja one wlasnos¢ Darboux, co rozwiazuje problem Macaja, Sleziaka i Tomy
z [12]. Ponadto, znajdujemy rozwiazania do kilku probleméw dotyczacych ge-
stosci postawionych przez Giuliano, Grekosa i Misika w [6]. Na przyktad, po-
kazujemy, kiedy ciagi stosunkéw, wprowadzone przez Straucha i Tétha w [14],
maja jednorodng dystrybucje.
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