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Rozprawa habilitacyjna dr. Rafala Filipéwa sklada si¢ z szedciu artykuléw, z
ktérych dwa sa calkiem samodzielne, a w przypadku pozostalych czterech habili-
tant wystepuje jako wspétautor. Opublikowane zostaly na przestrzeni lat 2007-
2014. Dotycza one topologii ogélnej i analizy matematycznej, ze szczegblnym
uwzglednieniem probleméw zbieznosci ideatowej ciagéw punktéw oraz funkcji rze-
czywistych. Podstawowe dla definicji zbieznosci idealowej jest pojecie idealu w
zbiorze N liczb naturalnych. Jest to niepusta rodzina Z podzbioréw N zamknigta
ze wzgledu na sumy skoriczone i ze wzgledu na podzbiory. Ciag (Zn)nen punktéw
przestrzeni topologicznej T' jest idealowo zbiezny do punktu y jezeli dla kazdego
otoczenia U punktu y istnieje zbiér A € T taki, ze z, € U, dla kazdego n ¢ A.
W szczegélnosci zbieznogé wzgledem ideatu podzbioréw skonczonych jest zwykla
zbieznoscia ciagu. Wezedniej nie spotkatem sig¢ z pojeciem zbieznodci ideatowej. Nie
znalazlem tez tego terminu w monografii Ryszarda Engelkinga Topologia Ogdina.
Wystepuje natomiast - znane od dawna m. in. za sprawg Bourbakiego - pojecie
zbieznosci wzgledem filtru, ktére w istocie rzeczy jest tym samym zwazywszy, ze
rodzina dopelnien zbioréw z ideatu jest filtrem, o czym zresztg habilitant wspomina
we wstepie do swojego autoreferatu.

Jednym z gléwnych zagadnieri rozprawy jest badanie idealéw w N, dla ktérych
prawdziwy jest odpowiednik klasycznego twierdzenia Bolzano-Weierstrassa, ze z
kazdego ograniczonego ciagu liczb rzeczywistych mozna wybrac¢ podciag zbiezny.
Wtedy méwi sie, ze ideal ma wlasno$¢ BW. Zagadnienie wydaje si¢ naturalne,
aczkolwiek glebsza motywacja dla podjecia takiego badania nie jest dla mnie jasna.
Rozprawa dostarcza réznych charakteryzacji idealéw z wlasnoscia BW, z ktérych
najwazniejsza wydaje si¢ charakteryzacja w jezyku drzew, a takze charakteryza-
cja poprzez podmiary bezatomowe. Osiagniecia te umozliwity habilitantowi (i
wspotautorom ) rozstrzygniecie kilku otwartych kwestii stawianych przez innych au-
toréw, a dotyczacych teorii idealéw oraz podmiar bezatomowych w zbiorze liczb
naturalnych N. Jedna z nich jest problem opisu idealéw rozszerzalnych do ideatéw
sumowalnych; przy czym przez ideal sumowalny rozumie si¢ ideal, dla ktérego ist-
nieje szereg rozbiezny > a, o wyrazach rzeczywistych nieujemnych taki, ze ideal
sklada si¢ z tych A, ze suma czgSciowa ) .4 a, jest skoriczona. Okazalo sie,
ze problem ten ma $cisty zwigzek z klasycznym twierdzeniem Riemanna o szere-
gach warunkowo zbieznych méwiacym, ze w szeregu warunkowo zbieznym mozna
tak poprzestawiaé wyrazy, aby otrzymaé szereg zbiezny do dowolnej danej z gory
liczby. Méwi sie, ze ideal ma wlasno$¢ Riemanna, jezeli twierdzenie Riemanna za-
chodzi z permutacja o zbiorze elementéw niestatych nalezacym do ideatu. Autorzy
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dowodza, ze ideal ma wlasno$é Riemanna wtedy i tylko wtedy, gdy nie posiada on
rozszerzenia do ideatu sumowalnego. Przedstawiony dowdd jest krétki i w zasadzie
prosty, aczkolwiek wymagal pewnej pomystowosci.

Jeden z artykuléw poswiecony jest idealowemu uogélnieniu trzech rodzajéw
zbieznosci funkcyjnej; mianowicie, zbieznosci punktowej, dyskretnej i zbieznoSci
réwnej (equal convergence). Otrzymane jest takze uogélnienie klas Baire’a odpo-
wiadajacych tym zbieznosciom i generowanych przez funkcje ciagle, podobnie jak
w przypadku klasycznym.

Dwa artykuly wchodzace w sktad rozprawy zostaly napisane samodzielnie przez
habilitanta. W jednym z nich autor nawigzal do wczesniejszej pracy o przestrze-
niach topologicznych majacych wlasno$é BW ze wzgledu na pewne idealy w zbiorze
liczb naturalnych. Swoje badanie koncentruje na jednym specjalnym ideale zwanym
ideatem Hindmana, ktérym weze$niej matematycy interesowali si¢ i na przestrze-
niach topologicznych zwiazanych z tym idealem pod katem spelniania warunku
BW. Ostatni artykul tez dotyczy idealéw w zbiorze liczb naturalnych, ale z punktu
widzenia ilorazowych algebr Boole’a otrzymanych w wyniku dzielenia przez tak
zwane ladne idealy. Jako zastosowanie autor pokazuje powiazanie swoich wynikow
z problemami dotyczacymi zbieznosci funkcji rzeczywistych jednej zmiennej rzeczy-
wistej, ktére byty badane przez Saksa, Mazurkiewicza i Sierpinskiego.

Na pozostaly dorobek habilitanta sklada si¢ szesnascie artykutéw, z ktérych dwa
sa napisane samodzielnie (w tym dysertacja doktorska), a pozostate - we wspdlpracy
z innymi matematykami. Dotycza one teorii funkcji rzeczywistych jednej zmiennej
rzeczywistej oraz idealéw w zbiorze liczb naturalnych w powiazaniu z podobna
problematyka jak ta wystepujaca w rozprawie habilitacyjne;j.

Przejdzmy do zasadniczego pytania; mianowicie, czy rozprawa i pozostaly do-
robek sa wystarczajace do przyznania stopnia naukowego doktora habilitowanego.
7 jednej strony uzyskane rezultaty maja swoisty urok powiazania z klasycznymi
twierdzeniami takimi jak twierdzenie Bolzano-Weierstrassa i Riemanna. Mozna
je chyba takze uznaé¢ za kontynuacje badan wywodzacych sig¢ z przedwojennej
jeszcze polskiej szkoty topologii i analizy (habilitant nawiazuje do Mazurkiewicza
i Sierpinskiego). Z drugiej jednak strony z punktu widzenia cigzaru gatunkowego
rezultaty te trudno uznaé za mocne czy wybitne. Owszem, stanowia one intere-
sujace przyczynki odpowiadajace na pytania stawiane przez innych matematykéw.
Ale czy sa na miare habilitacji? W moim odczuciu raczej nie s3. Dodatkowa
trudnoéé w ocenie osiagnieé stwarza to, ze - w wigkszosci - nie zostaty one wypra-
cowane przez habilitanta samodzielnie. Z jednej strony $wiadczy to pozytywnie o
jego zdolnosci do wspdlpracy. Z drugiej jednak, przy ostatecznej ocenie dorobku
trzeba, zastosowaé odpowiedni wspéiczynnik mniejszy od 1.

Konkludujac, dorobek habilitanta zawiera szereg interesujacych rezultatéw i
wierze, ze jest on na dobrej drodze, jednak dotychczasowe osiggnigcia nie wydaja
sie wystarczajace, aby uznaé, ze ustawowy wymog o zacznym wkiadzie w rozwdj

matematyki zostal spelniony. .
Whenes “evatind
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